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ΠΑΝΕΛΛΑΔΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 

Γ΄ ΤΑΞΗΣ ΗΜΕΡΗΣΙΟΥ ΓΕΝΙΚΟΥ ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΤΡΙΤΗ  6  ΙΟΥΝΙΟΥ 2023 

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ:  

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΠΡΟΣΑΝΑΤΟΛΙΣΜΟΥ 

ΠΡΟΤΕΙΝΟΜΕΝΕΣ ΛΥΣΕΙΣ  

 

ΘΕΜΑ  Α 

A1.    Θεωρία, σχολικό βιβλίο σελ.111 

A2.    Θεωρία, σχολικό βιβλίο σελ104 

A3.    Θεωρία, σχολικό βιβλίο σελ.128 

A4.   

α)   Λ       β)   Λ       γ)   Λ       δ)   Σ    ε)   Σ 

 

 

ΘΕΜΑ Β 

 

Β1. Είναι  
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       Οπότε,    
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Β2. i)  Η f  είναι συνεχής και παραγωγίσιμη στο  0,  ως πράξεις συνεχών και      

παραγωγίσιμων συναρτήσεων με: 
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      ii) Γνωρίζουμε ότι:  

        

   
 

   

 
2

2 2
2 2

0

2

4 0
0

4 4
4 4

4

ff D e

e

e
e

e
e f e f e e

e

e






   



 



 


 
          




 24e e





 24 e 


e  

2 2

2 22

4 4

4 44 e e e ee

    
   

  

 

 



 

 

 2 

 

 

Β3.  Κατακόρυφη ασύμπτωτη. 
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       Άρα, η ευθεία x=0  'y y  είναι κατακόρυφη ασύμπτωτη της fC . 

 

      Οριζόντια/Πλάγια ασύμπτωτη στο  . 
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       Άρα η ευθεία 1 0y x y x        είναι πλάγια ασύμπτωτη της fC   . 

Β4. 
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      Κοντά στο    ισχύει:  

     
 

 
 

 
 

2 21 1 1
1 1x x

f x f x f x
         αφού  21 1x    

      Άρα, 
 

 
     

 
 

2 21 1 1 1 1
1 1x x

f x f x f x f x f x
           

      
 

 

 
 2

1
lim 0

1
lim 1 0

1
lim 0

x

ή ή

x

x

f x
x

f x

f x

   






 
   

   
     

 
 



 

 

 


